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SOLUCIONS

1. Escriviu els cinc primers termes de les successions seglients:
(a) a1 = —5 i cada terme s’obté sumant 2 a I’anterior.

1
(b) a1 = 3 i cadascun dels segiients s’obté multiplicant per 3 I’anterior.

(c) a1 = —3, ag =4 i els segiients sé6n la suma dels dos anteriors.

(d) a1 =16 i cadascun dels segiients termes és la quarta part de anterior.

(a) —5,-3,-1,1,3,... (c) —3,4,1,5,6,...
11 1 11
(b) 3.1, 3 5o - (d) 16,41, 7. 760

2. Trobeu els cinc primers termes de les successions els termes generals de les quals sén:

(a) a, =3} (b) a, =15+ 2n (c) an = 2”‘; 1
n

a;=3"1=3"=1
a=3"1=3'=3
a3 =3"1=3"=9
@ wi=st =3 =
a5 =371 =31=281

a1 =15+2-1=15+2=17
ay =15+2-2=15+4 =19
(b) J 8 =15+2:3=1546=21

a4 =15+2-4=15+8 =23
as=15+2-5=15+10=25

2141 241

- - 3
“ 12 1
2241 441 5
=T T T T
2.3+1 641 7
a3: = = —
(c) 32 9 9
2441 8+1 9
“UETE T T T 16
2.54+1 1041 11
a5: = = —
52 25 25
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a1 = 2, an:2a2 —3n

3. Trobeu els cinc primers termes de la segiient successié donada per recurrencia:

a; =2

ag=2a3_,-3-2=2a2-3-2=2-22-6=8-6=2

az=2a3 ;—-3-3=2a3-3-3=2-22-9=8-9=-1
ag=2a3 ;-3-4=2a3-3-4=2-(-1)2-12=2-12=-10
as=2a} ; —3-5=2a3-3-5=2-(-10)2 — 15 =200 — 15 = 185

primers termes.

4. Donada la progressié aritmetica de terme general a,, = 6n + 2, trobeu la suma dels 25

La suma dels 25 primers termes de la progressié aritmetica de terme general a,, = 6n + 2 ve

donada per:

525:m.25
2
on
a1=6-142=6+2=28
i
ass =6-25+2 =152
Aleshores,

5. Amb les dades de les progressions aritmetiques segiients:

(a) a1 =41 ay =6, calculeu d, ayg i el terme general, a,.

(b) by =81 b3 =3, calculeu d, by i el terme general, b,,.

(a) Per definicié de progressi6 aritmetica, d = ag — a3 = 6 — 4 = 2. Calculem, ara, el terme

general:

an=a1+Mn—-1)-d=4+n—-1)-2=4+4+2n—-2=2+2n

Aixi, a0 =2+ 210 = 22.

. e 3—
(b) També, en aquest cas, per definicié de progressié aritmetica, d = ——

2
terme general sera:

bn:bl+(n—1)-d:8+(n_1).<__>

) ) 29

Aleshores,
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6. Donada la successié 5,2, —1,—4,7, ...

(a) Raoneu per que es tracta d’una progressié aritmetica i calculeu la diferencia.

(b) Trobeu-ne el terme general.

(c) Calculeu-ne el terme 30.

(a) Observem que si restem dos termes consecutius qualssevol sempre ens déna —3, que és la
diferencia de la progressié aritmetica donada.

(b) El terme general és:
an=a1+(n—-1)-d=5+(n—-1)-(-3)=5-3n+3=8-3n

(c) El terme 30 sera:
a3 =8—-3-30=8—-90= —82

7. Calculeu la suma dels 100 primers nombres parells consecutius.

Els nombres parells formen una progressié aritmetica de primer terme a; = 2 i diferencia d = 2.
El terme general es pot escriure com:

ap=a1+n—-1)-d=2+n-1)-2=2+2n—-2=2n

conclusio a que podiem haver arribat, més rapidament, només que haguéssim tingut en compte
que, els nombres parells, no sén més que les nombres miultiples de 2.
La suma dels 100 primers nombres parells sera:

R
5100 2

-100 = 10100

a1 + aioo 2 4+ 200
2

8. Vull col-locar 7 fileres de llibres de manera que a la primera fila hi posaré 3 llibres, i
cadascuna de les files segiients tindra 3 llibres més que I’anterior. Quans llibres col-locaré
en total?

El problema defineix una progressié aritmetica de primer terme a; = 3 (poso tres llibres a la
primera fila) i diferencia d = 3 (a cada fila hi poso 3 llibres més que a l’anterior). En total hi
ha 7 files. El nombre de llibres que posaré a la fila 7 sera:

a;=a1+(7—-1)-3=3+6-3=21
Per tant, el nombre total de llibres que posaré en les 7 files és:

3+21
57:a1+a7.7: T2l

7T=284
2 2

és a dir, 84 llibres.
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